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Ur¢ite definiény obor ako elementarnu oblast’ a vypoéitajte par cialne derivéacie
funkcie druhého radu:

1
f{x,y} =——m——
4_ X2_ yZ
X2 2
f(x,y): 1- ?- %

flxy)=vx*-y?

y-x+1

f(x,y):lnx+y+5

f(xy)=arctg™ (- ¥,¥)
y
X
f(x,y)=arcsin—
) = e’

f(x,y)= arccosy—)z(

f(x,y)=1- 3arccos(2x - y +3)

X
f(x,y)=¢€’In—
(x.y) ;
f(x,y)=sin?(x - y)- sin?x +sin?y

Najdite totalny diferencidl:

z=42x° +y* +1

X
Z = arccos—

y
X - 3y arccos(2x - y +3)
(2X _ 3y)5x+4y
= (2x +sin3y)™"*

z
z
z

Napiste rovnicu dotykove roviny normaly k ploche z= f(X, y) v bode:

z=x%+y? v bode A:[l-l?]
zx*+2y*=4 vbode A=[ 207
xyz=1 vbode A=(127?)



Najdite extrémy funkcie:

25. z=Xx?-Xy+y?+9x- 6y+20
26. z=x>—6xy+8y°+1
27. Z=2xy- 4x- 2y
28. z=-x?-xy-y?+3x+6y
29.  z=2x3- xy*+5x%+y?
Ngjdite maximalnu a minimalnu hodnotu funkcie:
30. Z=X+y ked’i2+i2:1
X® y: 2
3L z:1+1 ked x+y=2
Xy
32.  z=xy, ked x*+y*=2
33.  Ngdite ngimendiu anajvassiu hodnotu funkcie z=x* +xy+y” +3x- 6y+20
vo vnutri ana stranéch trojuholnika s vrcholmi A = [0,0], B= [5,0], C= [O,- 5]
34.  Ngdite nggmensiu a ngjv&siu hodnotu funkciez = x + 2y
na M ={x y]x* +y? £9}
35.  Négdite ngimendiu a ngjvacsiu hodnotu funkcie z = x> + 2y?
na M ={xy]x* +y? £4Ux? 0}
36.  Négdite ngmendiu angjvacsiu hodnotu funkcie z = xy +y? +3x - 6y + 20
Vo vnutri a na stranach trojuholnikasvrcholmi A= [5,5], B= [5,0],C = [O,- 5]
37.  Négdite ngimendiu a ngjvacsiu hodnotu funkcie z = x* +3xy +y* +3x - 6y + 20
vo vnutri ana stranéach stvorca s vrcholmi A= [0,0], B= [5,0],C = [5,5], D= [0,5]
Zameite por adie integrovania:
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0 €2x u 0 Bo 9] 1 g 0 H
Vypoéitajte:

ijx- y)axdy, ak A je ohranicena priamkami y =0,y = X, X +y =2
A

X+ y)dxdy, ak A je ohrani¢enaparabolami y = x? a y* = x
A

(\ibxziliyz dxdy, ak A je ohranicena parabolou y?=2x a priamkou y = X
A

\

G‘jex’ Ydxdy, ak mnoZina A je ohrani¢ena parabolou y’=x a priamkami x=0, y=1 ay=2
A
2

(‘!‘)X—z dxdy, ak mnozina A je ohrani¢end ciarami y=1/X, y=4x, x=3
y
A

Vypoéitajte trojnéintegraly:
GRNAX? +4xy +y? - 8x- 4y +1)/5jixdydz, ak | = (01)" (0,2)" (03)
(‘I"]‘)<y221’2dxdydz, ak 1= (- 21)" (13)" (2,4)
(‘Iﬁ?eg”zy”dxdydz, ak1=(01)" (01" (01

Y’z cosx dxdydz,ak | = (0,2p)” (0,b)" (- a/2,a/2)
|
(‘/’;[‘&JrlTdedydz, akA: x30,y20,z30,x+y+z£1

(‘;ﬁZx+3y- z)dxdydz,akA: z=0,z=a,x=0,y=0,x+y=b,a>0, b>0
A

N\ \

ﬁdxdydz, ak A: x=0,y=0,z=0,x+y+z=1
A \X+HYy+Z+

(‘f[‘ycos(z+ x)dxdydz, A: y=+/x,y=0,2=0,x+z=p /2

Vypocitajte dvojnéintegraly na oblasti A transforméciou pomocou polérnych siradnic:

(‘ﬁl- 2x- 3y)dxdy, A jekruh x? +y? £ 2
A

X2 + v Joxdy, A je &vrrkruh X2 + y? £a%,x3 0,y 2 0

A



a/a’- x*- y*dxdy, A jekruh x* +y? £ ax
A

LIn(x? + y?)

asiny/x? + y?dxdy, A je medzikruziep? £ x* +y? £4p°
A

dxdy, A jemedzikruziel £ x° +y* £e

(‘fﬁrctgidxdy, A jecast medzikruzialf X% +y? £9,y £ x/3,y3
X
A

NE

Vypocitajte trojnéintegrély na mnozine A transformaciou pomocou cylindrickych
stradnic:

cpyixdydz, A: x* +y? £1,x3 00£ z£6
A

C134Y x* + y*dxdydz, A jeoblast ohranicenarovinami y=0,z=0,z=a, (a > O) avalcovou
A

plochou x*+y? =2x

(‘[‘ﬁxz + yz)dxdydz, A je mnoZina ohranic¢ena paraboloidom 2z = x* + y? arovinou z = 2
A

N@jdite objemy valcovitych telies ohrani¢enych danymi plochami:

Rovinamix=0,y=0,z=0,x=2,y=3 x+y+z=4

Valcovou plochouy = x*arovinami z=0,y+z=2

Valcovymi plochami y = Jx, y= 2Jx arovinami z=0,x+z=6

Dvoma rotacnymi valcami s rovnakym polomerom R, ktorych osi sakolmo pretinajG.
Paraboloidmi z=4- x*- y*,22=2+ x> +y?

Paraboloidom 2z = x* + y* akuzel'ovou plochou z = \/m

Paraboloidomcz = x + y?, valcom x* + y? =ax arovinou z=0

Valcovymi plochami x> +y? = 2x,x* + y*> =2y, arovinami z=2y+x az=0



